7.

A S

KOMBINATORYKA - 8
(Podziaty)

S(n, k) — # nieuporzadkowanych podzialéw zbioru [n] na k niepustych podzbioréw (# Stirlinga 2. rodzaju),
s(n, k) — # Stirlinga 1. rodzaju,

C(n, k) — # permutacji rzedu n o k cyklach,

P(n, k) — # nieuporzadkowanych podziatéw liczby n na k dodatnich skladnikéw.

(a) Co jest wieksze: P(n,k) czy S(n,k)?

(b) P(n,2) = ...

(¢) S(n,2) = ...

Uzasadnij kombinatorycznie, ze P(8,5) < (Z)

Uzasadnij, ze P(n,3) réwna sie liczbie podziatéw liczby 2n na trzy sktadniki, wszystkie mniejsze niz n.
Oblicz P(n,n —2), C(n,n—2) i S(n,n —2).

Uzasadnij kombinatorycznie, ze P(8,5) > (Z) /5!,

Uzasadnij, ze

(a) P(2n,n) = P(n),
(b) P(n,k)=P(n—1,k—1)+ P(n—k,k)dlan >k > 2.

Udowodnij, ze liczba podzialéw liczby n na parzyste sktadniki réwna sie liczbie podzialéow liczby n, w

ktérych kazda liczba wystepuje parzysta liczbe razy (zero jest liczba parzysta). Prosze to zrobié¢

8.

a) za pomoca diagraméw Ferrersa.
b) bez diagraméw Ferrersa.

Sprawdz, ze |s(4,2)| = C(4,2).



